س ee‏ س ت ت ت ت ت ت ت ت ت ت ت ت ت ت ت ت ت ت ت ت ت ت ت ت ت ت ت ت ت ت ت etter‏ 


قسم: 3 رياضيات-تقني رياضي. | القسمة في #. من الصفر الى الاحتراف. ' 
المادة: ۱ 


رياضيات. 


0 للك كا ee ee ee ee ee ee ee eee ee ee ee ee ee ee ee‏ س ص كك كك لين 


نغتبر الأعداد الطبيعية bia‏ وء حيث a=2016‏ « 8-1437 و c=1954‏ 
1) عيّن باقي القسمة الإقليدية لكل من الأعداد © » 5 وء على 5. 
2) استنتج باقي الفسمة الإقليدية لكل من الأعداد axbxc » atbt+c:‏ و bY‏ على 5. 
(I )3‏ تحقق ئه من أجل كل عدد طبيعي ۸ › [1]5= *5: , 


ب) استنتج أنّ العدد 1- 56 يقبل القسمة على 5. ! الحل المفصل على القناة. ‏ / 
4( 1( تحمّق أنْ: [1]5-=ء. 7 ١ Chaine youtube:‏ 
ب) Prof-AhmedTrir | 38 4 2017 = 0]5[ i eh‏ | 


ه و ۵ عددان طبيعيان حيث 6 - م « a=1428‏ 

(i /1‏ عين باقي القسمة الإقليدية للعدد © على 9 

ب) بيّن أن : [119- = 

ج) هل العددان a‏ و متوافقان بترديد 9 ؟ Hilal oy‏ . 
2 )ما هو باقي قسمة العدد (a+b?)‏ على9 ؟ 

ب) استنتج باقي قسمة (a+b?)‏ على 3 


bea‏ و © أعداد صحيحة بحيث باقي القسمة الإقليدية للعدد » على 7 هو 3 » باقي القسمة 
الإقليدية للعدد 0 على 7 هو 4 وباقي القسمة الإقليدية للعدد © على 7 هو 6 . 
1- عيّن باقي القسمة الإقليدية على 7 لكل من العددين: 48 , HB?‏ 0 
1-2( أثبت al‏ من أجل كل عدد طبيعي” : [1]7= ”07 | 2020 ١ BAC‏ 
ب) تحقق أن ]6[7 = 48 ثم استنتج باقي القسمة الإقليدية لكل من العددين: © ee‏ 
5 , "48 على 7. 


1) أ) عيّن باقي القسمة الإقليدية لكل من الأعداد 64 4 و4 على 9. 
ب) بيّن أنّ: من أجل كل عدد طبيعي on‏ ]1[9= ”4 . 
ج) استنتج أنّ: من أجل كل عدد طبيعي 9[»۸] 4= '""4. 

2( تحقّق أنّ: ]4[9= 2020435 . 

3( بيّن أنّ العدد )1995+ 20177 - *'2020( يقبل القسمة على 9. 
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[. أ- تحقق ان : [21]3 » 

ب- استتتج باقى القسمة الإقليدية للعدد 4 + ”م2 على 3 
hoe‏ [2]3 = 5- كني : 
2 أ) ادرس ¢ حسب قيم العدد الطبيعي 7ء بواقي قسمة العدد ”5 على 3 
ب) عيّن قيم العدد الطبيعي 7 بحيث : ]0[3= +a?‏ "5 


1( إذا كان ۾ عددا صحيحا حيث: ae-1[5]‏ فإن: 


( [2]5 2 ب) [6]5 2ه ج) [99]5= a‏ 
2) باقي القسمة الإقليدية للعدد 99- على 7 هو: 
3) من أجل كل عدد طبيعي ١‏ العدد 1-”10 يقبل القسمة على: 
) 3 ب) 5 ج) 2 
4) مجموع كل ثلاثة أعداد طبيعية متعاقبة هو دوما: 
تمرين 07 


. و6 عددان صحيحان حيث: [2]7 25 و [26]7 م‎ a 
.7 عيّن باقي القسمة الإقليدية للعدد /+32 على‎ -1 
00-6 5 + 3b? عيّن باقي القسمة الإقليدية للعدد‎ 2 ١ 
تحقق أن: [1]7- - ط.‎ (-3 
.7 ب) استنتج باقي القسمة الإقليدية لكل من العددين 2013م و 1434م على‎ 
(a+b) +n=0[7] عيّن الأعداد الطبيعية م بحيث:‎ -4 


س س س ت ت ت ت ت ت ت ت ت ت ت لس سس لس سس سس 


1 Page FB: 
! Prof AhmedTrir {| 
ı Chaine youtube: I 
Prof-AhmedTrir | 
ı instagram: 
1 ProfAhmedTrir 
١ of 


ل ل الك ال ا تات اا تاا تاا لك الك لك لك الك كا لك كك ت 
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تمرين 208 ! Chaine youtube:‏ 
1- هل العددان 2013 و 718 متوافقان بترديد 7 ؟ ! Prof-AhmedTrir‏ 
1-2( عيّن باقي القسمة الإقليدية للعدد 4 على 7 . 1 ee‏ 


ب) استنتج أنه من أجل كل عدد طبيعي 7: ]0[7= 1 ”4 . 
1-3( عيّن باقي القسمة الإقليدية لكل من العددين 2013 و 718 على 7 . 

ب) Gk‏ أنه من أجل كل عدد طبيعي cm‏ العدد 2013 + ”37186 يقبل القسمة على7. 
4- أ ) تحقق أنّ: ]1[7-=1434 
٠‏ ب) عيّن الأعداد الطبيعية cn‏ الأصغر من 625 بحيث: [0]7- مر + "14342 


1) عيّن باقي القسمة الإقليدية لكل من الأعداد 2ء !2 » 22 , 2 و 24 على العدد 5 . 
(I (2‏ بيّن آئه من أجل OS‏ عدد طبيعي ” يكون : [1]5= ”24 . 

ب) استنتج باقي القسمة الإقليدية للعدد 22015 على العدد 5 . 
3( عيّن قيم العدد الطبيعي ۸ بحيث يكون : [0]5 >7 +2 +2275 . 


1) أ) عيّن باقي القسمة الإقليدية للعدد ?4 على 9 . 
ب) استنتج أنه من أجل كل عدد طبيعي ۸ : [1]9= *4 . 
ج) ادرس حسب قَيّم العدد الطبيعي ” بواقي القسمة الإقليدية للعدد ”4 على 9 . 
د) عيّن باقي القسمة الإقليدية للعدد “2015 على 9 . 
2( أ) ob‏ أنه من أجل كل عدد طبيعي 7: ]1(9= ”8 :. 
ب) عيّن الأعداد الطبيعي ۸ بحيث يكون العدد 1+ "4+ ”8 مضاعفاً للعدد 9 . 


-b=-1[13] 5 a=14[13] و طعددان صحيحان حيث:‎ a 

1 أ) بيّن GI‏ باقي القسمة الإقليدية للعددين a‏ وط على 13 هو 1 و12 على الترتيب . 
ب) استنتج باقي القسمة الإقليدية لكل من a—biatb‏ و 2a+b’‏ على 13 . 

ok (2‏ أن العدد 7 + a!‏ يقبل القسمة على 13. . 

3( عيّن الأعداد الطبيعية ‏ بحيث :[1438=0]13+ B41‏ . 
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. 1) ادرس حسب قيم العدد الطبيعي ۸ بواقي قسمة ”2 على 5 . 
2( عيّن العدد الطبيعي © بحيث يكون: 2 + 4# - 2018 . 
GI ch )‏ العدد: 5 - 2017 + 27% يقبل القسمة على 5. 
4 ) تحفق أنه من أجل كل عدد طبيعي « : [5] ”2 > ”12 و [5] "2= "(3-). 
ب) عيّن قيم العدد الطبيعي ۸ بحيث: [0]5 = 4- ")3-(+ ”12. 
© و 8 عددان طبيعيان غير معدومين حيث 6+ظط4=4 . 
1) عيّن باقي القسمة الإقليدية للعدد © على 4 . 
2 بين أن © و 5 متوافقان بترديد 3 . 
3)نضع 2-489 . 
أ) تحقّق أنّ ]1[13—= : 
ب) استنتج باقي القسمة الإقليدية للعدد 40266 + a7"‏ على 13 . 
ج) عيّن قيم العدد الطبيعي 7 حتى OS‏ العدد 3+ ۸+ ”42 قابلا للقسمة على 13 . 
| احسب باقي قسمة كل من 3*,3',3*,3',3 على 7. 
2 عين باقي قسمة كل من : ”3 و ***3 على 7 حيث 7 عدد طبيعي غير معدوم. 
استنتج باقي قسمة 3 على 7. 
3 بين أن العدد : 
STII 44‏ يقبل القسمة على 7 من أجل كل عدد طبيعي wn‏ 
be a‏ وء DE‏ أعداد طبيعية حيث b=1966 « a=-5[7]‏ و c=2017‏ 
1) عيّن باقي القسمة الإقليدية لكل من الاعداد bea‏ وع على 7. 
gis (2‏ أنّ: -b=-1[7]‏ 
3 اثبت أن العدد: 2— B43 xc‏ يقبل القسمة على 7. 
4( تحقّق أنّ: من أجل كل عدد طبيعي SIT] ok‏ *2 ثم استنتج أن :[2]7= 2 و [4]7= ”*2 . 
5( عيّن قيم العدد الطبيعي ۸ حتى يكون 3+ "2 قابلا للقسمة على 7. 
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-6=1431 و‎ a=2010 وم عددان طبيعيان حيث:‎ a 
.7 ا القسمة الإقليدية لكل من العددين ۾ وط على‎ - .1 
.7 على‎ (a+2b) ستنتج مما سبق » باقي القسمة الإقليدية للعدد‎ 
تحقق أن [1]7=ه و [5326]7 واستنتج أن [0]7= ط+ى.‎ - 
. ۸+ 2010 =1431]7[ : ا الأعداد الطبيعية 7 التي تحقق‎ 2 


ثم استنتج قيم م الأصغر من أو تسأوي 16. 


' , dos 
.9 ادرس تبعا لقيم العدد الطبيعي 7 بواقي القسمة الإقليدية للعدد "7 على‎ ) 1 
باقي القسمة الإقليدية للعدد:‎ oe (2 


( "2008 + 14297( على 9 
3( بين أن العدد A‏ حيث: 
4G‏ و A on PM‏ يقبل القسمة على 9 من أجل كل عدد ' 5 
نعتبر العددين الطبيعيين bya‏ حيث: a=619‏ و b=2124‏ 
1. بين أن العددين a‏ وام متوافقان بترديد5. 
2. أ) ch‏ أن: [21242-1]5. 
( استنتج باقي القسمة الإقليدية لكل من العددين 2124729 و 619721 Sele‏ 
ج) بين أنه من أجل كل عدد طبيعي ” فإن: ]1[5= ”2124. 
د) عيّن قيم العدد الطبيعي 7 حتى يكون:  S0[5]‏ ,, + !+6194 + "2124 


1 أدرس تبعا لقيم العدد الطبيعي م بواقي قسمة قسمة العدد 57 على 7. 
2 عين باقي القسمة الإقليدية للعدد 627 على 7 
3 عين قيم العدد الطبيعي « التي يكون من أجلها العدد (3 + "6 + 5( قابلا للقسمة على 7. 
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1. أدرس حسب يم العدد الطبيعي بر بواقي قسمة العدد 57 على 7. 
2. أثبت أنه من أجل كل are‏ الطبيعي pp‏ العدد (3 + 4712042 × 2 + 5*"؟26) يقبل القسمة على 7. 
3. عين قيم العدد الطبيعي ‏ التي يكون من أجلها العدد Sy)‏ + 4712842 × 2 + 266**5) قبلا للقسمة على 7. 


| أدرس حسب قيم العدد الطبيعي ر بواقي القسمة الإقليمية للعدد "3 على 10 

2. استنتج باقي القسمة الإقليمية على 10 للعدد 71422 — 92001 × 63 

3 برهن أنه من أجل كل عدد طبيعي ر يكون : [3"*1]10 × (1 — (n‏ = 721+1 + "9 × 3 
4. عيّن قيم العدد الطبيعي « حتى يكون : [0]10 = 7242 + 3X9‏ 


ye .[‏ حسب قيم العدد الطبيعي : بواقي القسمة الإقليمية للعدد "4 على 11 
2 برهن أنه من أجل كل عدد طبيعي in‏ العدد الطييعي ) حيث ٠:‏ 1ب1255"*3 x 2654? + 3 x‏ 2 — 155*1 = م 


يقبل القسمة على 11 
3 عبن قيم العند الطبيعي ر بحيث : - [0]11 = و3 + 2658+2 + 155+1 
8<n<50‏ 
Ca‏ 23: .بكالوريا تقني رياضي 2010 


cic - 1‏ حسب قيم العدد الطبيعي 7 بواقي القسمة الإقليدية للعدد ”10 على 13 . 
2- تحقق أن: [0]13 = 1+ *1077+ ?)10°( 
3- عيّن ad‏ العدد الطبيعي 7 بحيث يكون: [0|13 1+ ”10+ ”10 . 


تمرين 24: بكالوريا تقنى رياضي ||لا7 


من أجل كل عدد طبيعي n‏ نضع: ”6+ "5+ "4+ "3+ "2= ,4م 
Gist (1‏ أن: [3]7- 42 ثم Ok‏ أن: [56]7 A,‏ 
.2( ادرس حسب قيم العدد الطبيعي ” بواقي القسمة الإقليدية لكل من العددين "2 و ”3 على7. 
3( بيّن أنه إذا كان ۸ فرديا فإن :1+ ,4 يقبل القسمة على 7 واستنتج باقي القسمة الإقليدية للعدد 
Any‏ على 7. 
4( ما هو باقي القسمة الإقليدية للعدد ب4 على 97 


لق 


الكل cata‏ على القناة: 


1 Denk A Basse all فك يهنا‎ 


+. أ جد ب‎ ee 


تمرين 25: بكالوريا تقني رياضي 71117 


ee : 1 “6‏ اك We‏ : 
| - ادرس. حسب cs! ad‏ الطبيعى ١7‏ بواقى تسه ”9 سی ll‏ 


2- ما هو باقى قسمة العدد “2011 على 11؟ 
0 3 ص 


por $20) 22‏ ]29 اك عاد" ) wit‏ القسدة عى 11. 


ext 1 as wor, ys 2 
العذد‎ we jie i 7 ye Rees 
| ۰/۱ te SRP برض دة من‎ 5 


cue -4‏ الأعداد الطبيعية ‏ بحيث يكون العدد (2+ «2- "*2011) مضاعفا للعدد1!!. 
تمرين 26: بكالوريا تقني رياضي 21015 


ce ( (1‏ » حصب pA‏ الع الطبيعي # » باقي القسمة الإقليدية للعدد ”8 على 13. 
ب) استنتج باقي القسمة الإقليد ية للعدد 3- 2014797 + 4241382015 على 13 . 

2 أ) بين أنه من أجل كل axe‏ طبيعي 13[27] ”6(8 + (Sn +1)x 64" 52" = (Sn‏ . 
ب) عيّن مجموعة قيم العدد الطبيعي 7 حتى يكون: [0]13 = *”52 — "64 (Sn +1)x‏ . 


تمرين 27: بكالوريا تقنى رياضي 2117 


oe )1‏ أنّ: من أجل كل عدد طبيعي :/ « لالس 
2( استنتج تبعا لقيم العدد الطبيعي ١‏ بواقي القسمة الإقليدية للعدد "4 على 11. 

oe )3‏ أنّ: من أجل كل عدد طبيعي 8 » العدد )1+ 1438 ×3 + 2017 (2x‏ يقبل القسمة على 11 . 
4) عيّن قيم العدد الطبيعي ‏ التي يكون من أجلها العدد (2x 2017 + n—3)‏ قابلا للقسمة على 11 


21017 بكالوريا تقني_رياضي‎ :28 Cn 


«cic 1‏ حسب قيم العدد الطبيعي 7» باقي القسمة الإقليدية للعدد ”3 على 5. 

2( استنتج باقي القسمة الإقليدية للعدد 143777 على 5. 

3 برهن أنّ: من أجل كل عدد طبيعي crt‏ العدد (1+ !”292 4843) مضاعف للعدد 5. 
4)عيّن الأعداد الطبيعية # حتَّى يكون العدد )4— ”27+ 3) قابلا للقسمة على 5. 
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ase ee س س س س ت ت ت كك ت ت للك ت ت لكك ت ت ت ت ت ت ت‎ ANE تج سر‎ LEE es ee 


ال س س س س ت ت ت ت ت ت ت ت ت ت ت ت ت ت ت ت ت ت ت ت ت ت ت ت ت ت ت ت ت ee‏ ت سے 


قسم: 3 رياضيات-تقني رياضي. | القسمة في 7. من الصفر الى الاحتراف 


المادة: رياضيات. 
سر 


1 


ر عدد طبيعي OSI‏ من 5. 1 eee‏ 
ga /}‏ م عددان طبيعيان Gs‏ 2 -مدى و b=2nt3‏ 
أ - ما هي القيم الممكنة للقاسم المشترك الأكبر للعددين ى و م ؟ 
ب - بين أن العددين ى و م من مضاعفات 7 إذا وفقط إذا كان 5 + بر مضاعفا للعدد 7 . 
ج - عيّن قيم n‏ التي يكون من أجلها 7 = PGCD(a;b)‏ 
2/ نعتبر العددين الطبيعيين م و g‏ حيث : ١‏ ا جود Ral‏ 
p=2n?-Tn-15‏ و 10+م7-:, دو 
أ - بين أن كل من العددين م وم يقبل القسمة على 7-5. 
ب - oe‏ تبعا لقيم ر وبدلالة م PGCD(p:q) ٠‏ . 


ل م ب م أ أ أ أ أ أ س أ — اله اه ذأ 


تمرين 02: بكالوريا تقنى رياضي 2-2008- 


نعتبر المعادلة ذات المجهولين الصحيحين × و ر : () ...2319 dx —9y‏ 
1( - تأكد أن الثنائية (1 . 82) حل للمعادلة )1( 

- حل المعلالة (1). 
2( عين الثنائيات (a,b)‏ الصحيحةءحلول المعادلة : (1) ........ 319= *98- 4a’?‏ 
3( استنتج الثائيات (رر,,×) حلول المعادلة (I)‏ بحيث ,د و yy‏ مربعين تامين. 


تمرين 03: بكالوريا تقني رياضي 2-21003- 


1. حل المعادلة التفاضلية: بر(2 ه1ا) ”ير | 
2 نسمي / الحل الخاص لهذه المعادلة الذي يحقق 0(=1) Cpe of‏ عبارة f(@)‏ 
3 م عدد طبيعي. | 
أ) ادرس بواقي القسمة الإقليدية على 7 للعدد ”2 . 
. ب) استنتج باقي القسمة الإقليدية على 7 للعدد 4- (2009) /. 
4. أ) احسبء بدلالة م » المجموع HES,‏ )2( /ر+ ...+ (1) /ر+ (0) S, =f‏ 
ب) عيّن قيم العدد الطبيعي م التي يقبل من أجلها ,$ القسمة على 7. 


= 


Page FB: 
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Prof : Ahmed TRIR #1 لو ا‎ / 


Se يج‎ 


بكالوريا تقني_رياضي A-2010‏ 


نعتبر العدد الطبيعي 72 الذي يكتب في نظام العد ذي الأساس 7 كما يلي: 
0 1ح Cys n‏ © عدد طبيعي. 


= === === === === === == = = = 


استنتج قيمة a‏ التي تجعل 2 قابلا للقسمة على “AS‏ 
3- نأخذ 4 = © اكتب العدد 7 في النظام العشري. 


! ج حتى يكون +2 كابلا للقدمة على 3. ' الحل المفصل على القناة.‎ G1 
١ Chaine youtube: ! 5 عين العدد © حتى يكون  قابلا للقسمة على‎ -2 


١ Prof-AhmedTrir 


E |‏ حا حك حت حو بح اح ع حت نك عد at a‏ 


بكالوريا تقني_رياضي -2-201D‏ 


1 - عيّن حسب قيم العدد الطبيعي 3 بواقي القسمة الإقليدية للعدد ”10 على 13 . 
2- تحقق أن: ]0[13= 1+ 107+ ?)1078( 
3- عيّن ad‏ العدد الطبيعي 7 بحيث يكون: [0|13 1+ ”10+ ”10 . 


بكالوريا تقنی رياضي |1-201- 


أجب بصحيح أو خطأ مع التبرير في كل حالة من الحالات الآتية: 
1/ المعادلة: 40- بر14+ +21 لا تقبل حلولا في مجموعة الأعداد الصحيحة 
2/ في نظام التعداد ذي الأساس 7 يكون: 3421+1562-5413 
3/ باقي القسمة الإقليدية للعدد: 37+ ...1434374 على7 هو: 6 
4/ الفضاء منسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس ( 2,4 0:1) 
أ- المستوي (م) الذي معادلته 1-0+ 2- ty‏ +2 والمسقيم (4) الذي يشمل النقطة (1-:24)2:1/ 
و 75-150 شعاع توجيهه لا يشتركان في أية نقطة. 
ب- معادلة المستوي (0) الذي يشمل مبدأ المعلم © ويوازي المستوي (م) هي: 0= 2+ ر- ×. 
بكالوريا تقنى_رياضي |01ا2-2- 


من أجل كل axe‏ طبيعي « نضع: "6+ "5+ "4+ "3+ "2= Ay‏ 
1( تحقق tof‏ [3]7-=4 ثم بيّن أن: [26]7 رك. 
.2( ادرس حسب قيم العدد الطبيعي ” بواقي القسمة الإقليدية لكل من العددين "2 و *3 على7. 
3( بيّن أنه إذا كان ۸ فرديا فإن :1+ ,4 يقبل القسمة على 7 واستنتج باقي القسمة الإقليدية للعدد 


ee ee KK‏ الك لكك ee ee ee‏ ت تت 


Any‏ على 7. ١‏ الحل المفصل على القناة. 
4) ما هو باقي القسمة الإقليدية للعدد 4 على 7؟ ظ Chaine youtube:‏ 
Prof-AhmedTrir !‏ 
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تمرين 08: بكالوريا تقنی رياضي 1-7017- 


ft) oo 2011“ اق قسمة العدد‎ ge la) 
ص‎ 3 0 
ول" 9×ل) بقل القسمة ہے‎ 10# 8121 a3 معد أ‎ 34 RN Ba 1 
.11 يقين القسمهة ع‎ (4 OPT -4× DOLD +2011 | العدد‎ ٠١ برهن اده من أجل كل عدد طبيعى‎ - 3 


4~ عين "١‏ الأغداد د الطبيعدة Ne‏ بحيث يثرن العدد }2+ 2n‏ ~ 201( مضأعفا للعدد11. 


تمرين 209 بكالوريا تقني_رياضي 2-202 - 


1- بن أن العدد 153 حل للجملة (5). 
x-x, 20 ]15[ | 5000-5 3‏ 
2- إذا كانم حلا (SJ)‏ بين أن: ( × حل ل ((S)‏ يكافئ 5 
X “Xo 0 [7]‏ 
3- حل الج لجملة (5). 
4- يريد مكتبي وضع عدد من الكتب في علب» فإذا استعمل علبا تتسع ل15 LOS‏ بقي لديه 3 GS‏ واذا 
استعمل علبا تتسع ل 7 كتب بقى لديه 6 كتب. 
إذا علمت أن عدد الكتب التي بحوزته محصور بين 500 و 600 كتاباء ما عدد هذه الكتب ؟ 


تمرین 10: بكالوريا تقني_رياضي 13[ا7-7- 


× و ر عددان صحيحان و (2) المعادلة ذات المجهول (x;y)‏ التالية: Ilx+7y=1‏ : 
Yu) cae (I (1‏ 15 حل المعادلة (E)‏ الذي يحقق: 1- = Yo‏ + × . 
ب) استنتج تج حلول المعادلة ( £ ) . 


, 11-1313 gig oul 8 “عفان طبيعانةى‎ bya 8 


أ) بيّن ol‏ (8-: 2) حل للمعادلة (BE)‏ 
ب) ما هو باقي القسمة الإقليدية للعدد ک على 77؟ 


3) 7 عدد طبيعي باقي قسمته على 11هو1 وباقي قسمته على 7هو 2 . 
عيّن أكبر قيمة للعدد م حتى يكون 2013 > م . 


٠` الحل اقل غ‎ ١ 
' Chaine youtube: ! 
! Prof-AhmedTrir 1 


ع مات أ ددا انا كاه كاك i‏ عات nassau‏ 
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تمرين 11: بكالوريا تقني رياضي 2-204 


۸ وص عددان طبيعيان. 
1) أدرس» حسب ad‏ #» بواقي القسمة الإقليدية على 16 للعدد ”5 
2 نضع: C,=16n+9‏ و 55 رط 
أ) oh‏ أنه إذا كان 2 + 4۸ = مر kos‏ عدد طبيعي» فإنه يوجد عدد طبيعي ۸ يحقق =D,‏ ,© 
بْ) عيّن ۸ من أجل 6 = بر 
f 3 |‏ هي الدالة المعرفة على المجال [05-+00f‏ بي: 9- 5*7 - (x)‏ ر 
أدرس تغيرات الدالة /ء ثم استنتج إشارة ( f (x‏ 


4( (,) المتتالية المعرفة على N‏ كما يلي:1= uy‏ و من أجل كل ر من ١ء‏ )2+ ,)5= tan‏ 


7 1 7 و )5)42 
أ) برهن بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي 7» 


اي 
ب) برهن أنه من أجل كل عدد طبيعي U, Cn‏ عدد طبيعي. 
5( استنتج اتجاه تغير المتتالية ( (u,,‏ 
تمرين 12: بكالوريا تقنىي رياضي 1-7015- 


(I )1‏ عيّن » حسب قيم العدد الطبيعي # ٠‏ باقي القسمة الإقليدية للعدد ”8 على 13. 
ب) استنتج باقي القسمة الإقليدية للعدد 3- 201427 + 42138295 على 13 . 

ch (I 2‏ أنه من أجل كل عدد طبيعي 27 [13] ”6(8 + (Sn +1)x 64" -52"3 =(5n‏ . 
ب) عيّن مجموعة قيم العدد الطبيعي 7 حتى يكون: (Sn + 1( < 64” - 52" = O[13]‏ . 


تمرين 13: بكالوريا تقنى رياضي إ|لا1-7- 


نعتبر المعادلة (EZ)‏ ذات المجهول (نز:د): 6x—-Ty=19‏ حيث × yy‏ عددان صحيحان. 
1) جد الحل الخاص (x54)‏ للمعادلة (5) بحيث Yq‏ = مد » ثم حل المعادلة (:). 
8 .وي '(25247)| , . 0 
2) استنتج قيم العدد الصحيح 4 و التي all aS‏ أ ثم عقن باقي قضمة اعد على 42 
3 عيّن جميع الثناتيات (x;y)‏ حلول المعادلة (8) حيث: 1|>13-مر+ما. 
4 أ- ادرس حسب قيم العدد الطبيعي 7 بواقي القسمة الإقليدية للعدد ”5 على 7. 


5 5 اك .. 2020171 2 "5— 
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تمرين 14: بكالوريا تقني رياضي 1-207“ 


1) بين أنَ: من أجل كل عدد طبيعي ۸ » [1]11- *4 

2( استنتج تبعا لقيم العدد الطبيعي 7 بواقي القسمة الإقليدية للعدد "4 على 11. 
cis 1 (3‏ أَنّ: : من JS dal‏ عدد طبيعي ١‏ » العدد )1+ "1438 ×3 + 2017 (2x‏ يقبل القسمة mies‏ 
( 


4) عيّن قيم العدد الطبيعي ۸ التي يكون من أجلها العدد )3 - (2x 2017” +n‏ قابلا للقسمة على 11 


تمرين 15: بكالوريا تقني رياضي 2-2017- 


«cue (1‏ حسب قيم العدد الطبيعي n‏ باقي القسمة الإقليدية للعدد ”3 على 5. 
2( استنتج باقي القسمة الإقليدية للعدد 143777 على 5. 
3) برهن أنّ: من أجل كل are‏ طبيعي crt‏ العدد (1+ "””2×9- 48°( مضاعف للعدد 5. 


4( عيّن الأعداد الطبيعية # حى يكون العدد (4- ”27 + 3) قابلا للقسمة على 5. 


تمرين 16: بكالوريا تقني رياضي 1-21001!9- 


(,») و (v,)‏ المتتاليتان العدديتان المعرّفتان على N‏ كما يلي : 


3n+1 2 =0 
VY, =U, - 1 
5-8 7 Uns] = 7u, —182+9 


1( أثبت Sf‏ المتتالية (v,)‏ هندسية يطلب تعيين أساسها وحدها الأول. 

2( اكتب AY v,‏ ۸ ثم استنتج ,ه بدلالة wn‏ 

-S,=Ujgtuyt+..tu, : Cus المجموع ,ىك‎ n ANa احسب‎ (3 

4( أ) ادرس حسب قيم العدد الطبيعي « بواقي القسمة الإقليدية ل ”7 على9. 
ب) ما هو باقي القسمة الإقليدية على 9 للعدد 2 مر 19621954 + 14422019 ؟ 
aif cual (>‏ من أجل كل axe‏ طبيعي م : ]0[9= 6S, —7u,‏ . 


wee ee ee ت س‎ ee ت‎ ee ee لكك لكك‎ ee ee ee HK 
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1( نعتبر المعادلة ذات المجهول x Sune 5x-3y=1.....(E) : (x,y)‏ و برعددان صحيحان. 
Gis (i‏ أنْ الثنائية (3+ 10۸ ; 2 + 6) حل للمعادلة n Cus (E)‏ عدد طبيعي. 
ب) استنتج أنّ العددين 3+ 10۸ و 2+ ”6 أوليان Lad‏ بينهما. 
2) نضع a=10n+3‏ و b=3n+5‏ وليكن d‏ القاسم المشترك الأكبر للعددين © و5. 
أ) بيّن أن 4-1 أو 41- 4. 
ب) بين أنه إذا كان 41 - 4 فإِنّ .n=12[41]‏ 
3( ليكن العددان الطبيعيان A=20n? +36n+9‏ و 15+,م19+ .B=6n?‏ 
أ) بيّن أنّ العددين A‏ و 8 يقبلان القسمة على 27+13 . 
ب) جد بدلالة 7# و حسب قيم 7 القاسم المشترك الأكبر للعددين 4 و8. 


نعتبر المعادلة (5) ذات المجهولين الصحيحين x‏ و بر حيث: 21-78 -+3 
1) أ- ce‏ أن (£) تقبل حلولا في 2. 
ب- أثبت أنه إذا كانت الثنائية (x,y)‏ من Z?‏ حلا للمعادلة OM (E)‏ [5]7=× 
استنتج حلول المعادلة (5). 
2( أ- ادرس» حسب قيم العدد الطبيعي 7 » بواقي القسمة الإقليدية للعدد ”5 على 7 . 
ب- عيّن الثنائيات (x,y)‏ من 82 التي هي حلول للمعادلة (5) وتحقق ]3[7= ”5+ *5 


we x‏ طبيعي أكبر من 1 و' بر عدد طبيعي. 
ase 4‏ طبيعي يكتب في نظام التعداد ذي الأساس × بالشكل 5566 - A‏ 
1) أ- أنشر العبارة )1+ ×)(6 +2 ×5) ثم أوجد علاقة تربط بين × و رر إذا علمت أن 
=(5x?+6)(2+2y)‏ 4 . 
ب- احسب × و رر إذأ علمت أن × عدد أوّلي أصغر من 12 › ثم اكتب تبعا لذلك 
العدد 4 في نظام التعداد العشري. 
2) أ عيّن الأعداد الطبيعية التي مربعاتها تقسم العدد 584. 
ب- عيّن الأعداد الطبيعية ۾ و م حيث م< ‏ التي تحقق: 
a+b -2‏ 
العو 


Prof : Ahmed TRIR #8 


-I-2010 203 تمرين‎ 


1. نعتبر المعادلة: )1( 2009= Tx +65y‏ حيث: × و y‏ عددان صحيحان. 
1( بين أنه إذا كانت الثنائية (x,y)‏ حلا للمعادلة )1( (fi‏ بر مضاعف للعدد 7. 
ب) حل المعادلة (1): 
2. ادرس حسب قيم العدد الطبيعي ‏ بواقي القسمة الإقليدية للعدد "2 على 9. 
3. عبّن قيم العدد الطبيعي ‏ بحيث يقبل العدد 2+ 37+ "2 القسمة على 9. 
4 نضع من أجل كل عدد apple‏ › 1- "= ى ٠‏ 
أ) تحقق أن ,» يقبل القسمة على 9 . | 
ب) حل المعادلة: (2) 126567= +(u,)y‏ ×(,»7) ذات المجهول ( نز, *)ء حيث: × و بر عددان 
ج) عيّن الثنائية (.,/ز,,*) حل )2( حيث ,× و ,نر عددان طبيعيان مع 25 < ,ر . 


تمرين 104 2-2010- 


1 - برهن أنه من أجل كل ase‏ طبيعي cn‏ العدد 1- ”3 يقبل القسمة على 13. 
2- استنتج أنه من أجل كل عدد طبيعي ٠”‏ يقبل كل من العددين 37”*1-3 و 3-9 القسمة على 13. 
3“ عين» حسب قيم ٠”‏ باقي القسمة الإقليدية للعدد ”3 على 613 واستنتج باقي قسمة ?20057 على 13. 
4- نضع من أجل كل عدد طبيعي م : ”33 + 377 + 37 = رك. 

أ- من أجل 3# = جء عيّن باقي القسمة الإقليدية للعدد , 4 على 13. 

ب- برهن أنه إذا كان 3+1 - م فإن A,‏ يقبل القسمة على 13. 

ج- عيّن باقي القسمة الإقليدية للعدد , 4 على 13 من أجل 2 +30 - م . 
5- يكتب العددان الطبيعيان » و5 في نظام العد ذي الأساس 3 كما يلي: 
a=1001001000‏ و b=1000100010000‏ 

أ- تحقق أن العددين © و8 يكتبان على الشكل , 4 في النظام العشري. 

ب- استنتج باقي القسمة الإقليدية لكل من العددين © وط على 13 . 
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قل ايح يحت ee‏ لح a‏ اتنا a a a a‏ حو عند 


Prof : Ahmed TRIR #7 


(U,)‏ متتالية حسابية متزايدة تماما حدودها أعداد طبيعية تحقق: 
m = PPCM (UUs) ., U,=15‏ 
+d = 42‏ م( 35 =PGCD(U;Us)‏ 7( 
ae /1‏ الحدين ولا و ءل ثم استنتج Uo‏ 
2/ اكتب ںا بدلالة «» ثم بین أن: 2010 حد من حدود (U,)‏ ون رتبکه. 
3/ عين الحد الذي ابتداء منه يكون مجموع 5 حدود متعاقبة من (,0) يساوي 10080 
4| م عدد طبيعي غير معدوم. 
أ) احسب بدلالة « المجموع 5 حيث: رر لا+... + رل + ,+ 1= 5 
ب) استنتج بدلالة n‏ المجموعين Sy‏ و Sy‏ حيث: رر نا+... + +U‏ ولا + ىناع ,5 
و م_برو تا +... + ولا+ولا+ ,1= وى 


تمرين 206 ,2-20- 
1( نعتبر المعادلة : (8) ... 1-- بر7- ×13 حيث: × و y‏ عددان صحيحان. 
حل المعادلة (8). 


a=-1[7] 1‏ 
of‏ الأعداد الصحيحة النسبية ث: 
2 عن الأعدد الصحيحة دة ت locos] SI‏ 


3) ادرس حسب قيم العدد الطبيعي ” ء بواقي القسمة الإقليدية للعدد ”9 على كل من 7 و13. 
4) ليكن العدد الطبيعي 5 المكتوب» في نظام التعداد ذي الأساس 69 كما يلي : 000/036 
حيث: © و 7 عددان طبيعيان 4*04 . 
O Ce‏ و / حتى يكون 5 قابلا للقسمة على 91. 
تمرين 207 -I-2012‏ 


1( نعتبر في Z?‏ المعادلة ذات المجهول sy)‏ )التالية: (1)... 31= -1432y‏ ×2011. 
أ- أثبت أن العدد 2011 أولي. 
ب- باستعمال خوارزمية إقليدس» عيّن حلا خاصا ( ,نز 295( للمعادلة (1)؛ ثم حل المعادلة (1). 
2) أ- «cic‏ حسب قيم العدد الطبيعي ٠‏ باقي القسمة الإقليدية للعدد ”2 على 7» ثم جد باقي القسمة الإقليدية 
saat‏ “2011142 على 7 
ب- ole‏ قيم العدد الطبيعي # التي من أجلها يكون: ]0[7= ”1432+ ”2011+ "2010. 
N (3‏ عدد طبيعي يكتب 277 في نظام التعداد الذي أساسه 9 حيث : ٠8٠»‏ بهذا الترتيب تشكل حدودا 
متتابعة من متتالية حسابية متزايدة تماما و (B57)‏ حل للمعادلة (1). 
Boa oe‏ و ٠١‏ ثم اكتب 77 في النظام العشري. 


Prof : Ahmed TRIR 


(,) هي المتتالية العددية المعرفة على N‏ كما يلي: 16- Uy‏ ومن أجل كل عدد طبيعي 7 9- ,64 = Uns,‏ 
1( أ احسب بواقي قسمة كل من الحدود 6Uy (Uy ٠ Uy‏ ولة» Uy‏ على 7. 
ب- خمن قيمة للعدد > وقيمة للعدد ‏ بحيث:[4]7= Uy‏ و [7] 58 ,4 U4‏ 
2) أ- برهن أنه» من أجل كل عدد طبيعي 7[*7] =U,‏ دب,,:2. 
ب- برهن بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي ۸ » [7] 2= راء ثم استنتج أن: [7] 3= Ugg‏ 
3) نضع من أجل كل عدد طبيعي on‏ ج لات Vy‏ 
أ- بيّن أن المتتالية (,:) هندسيةء يطلب تعيين أساسها وحدها الأول. 


ب- احسب» بدلالة on‏ كلا من ,14 و ,ى حيث S, =Ujtu,t..tu,?‏ 
7.1 عدد طبيعي . نعتبر العددين الصحيحين0 By‏ حيث : 2+ 273-142 ديم و3+6=n‏ 
cu!‏ أنّ: (10: ) PCD‏ = (20010)0:/8 . ( يرمز PGCD‏ إلى القاسم المشترك (SY)‏ 
ب ما هي القيّم الممكنة للعدد PGCD )0/: f)‏ ؟ 
ج عين مجموعة قَيْم العدد الطبيعي 1 » بحيث يكون: 5= (0:/2 ) »PGCD‏ 
2. أ - ادرسء حسب قيّم العدد الطبيعي 7» بواقي القسمة الإقليدية للعدد 4/7 على11. 
سه 


ب = عيّن مجموعة قيّم العدد الطبيعي ‏ التي fist‏ الجملة التالية: 20 
n=‏ 


-2-2013_ :10 G4 
. 28+ 27 > 0]5 +1[ عيّن الأعداد الطبيعية 7 التي تحقّق:‎ | 
(b-a)(at+b) = 24 ب - عيّن الثنائيات (2:5 ) من الأعداد الطبيعيةء حيث:‎ 
../24 ج - استنتج طريقة لرسم قطعة مستقيمة طولها‎ 
8-3403 و 8 عددان طبيعيان مكتوبان في النظام ذي الأساس خمسة على الشكل 10141-© و‎ ©“ .2 
في النظام العشري.‎ By © اكتب العددين‎ | 
ate من الأعداد الطبيعية حيث:‎ (a; b) ب . عيّن الثنائية‎ 
aa— Bb =9 
أ - عيّن القاسم المشترك الأكبر للعددين 2013 و 1434ء ثمّ استنتج القاسم المشترك الأكبر للعددين 671 و478.‎ .3 
.2013x—1434 y= 27 التالية:‎ (xy) ب حل في 22 المعادلة ذات المجهول‎ ٠ 


77 جين جه" عت تند تنه تق تي امنا iS‏ 


> س الك الك اك للا الك ثلث كا س ت س الك س الك a,‏ كك لك ل كك لك 
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1( نعتبر المعادلة (5): 54= Cus 2013x -1962y‏ × و y‏ عددان صحيحان . 
(i‏ احسب PGCD(2013,1962)‏ 
ب) استنتج Of‏ المعادلة (Z)‏ تقبل حلولا . 
=( بيّن أنه إذا كانت الثنائية (x,y)‏ حلا للمعادلة (£) فإن: [0]6= x‏ 
د) استنتج حلا Cala‏ (ر رر ×) حيث 80> ,> 74 ثم حل المعادلة (EZ)‏ 
2( نرمز بالرمز 4 إلى القاسم المشترك الأكبر للعددين x‏ و ر حيث (x,y)‏ حل للمعادلة (8) 
أ) ما o‏ القيم الممكنة للعدد $d‏ 
ب) عيّن ad‏ العددين الطبيعيين ۾ و 5 حيث: 18- 6714-6545 و PGCD(a,b)=18‏ 
(ht‏ عن كسب قيم العدد الطبيعي :د + Ms‏ الشسعة الإقليدية للعدد ”2 على 7. 
ب) استنتج باقي القسمة الإقليدية للعدد | 201553 + 195419 — 19621754 | على 7. 
2 أ) بيّن SI‏ 89 عدد أَوّلي. 
ب) عيّن كل القواسم الطبيعية للعدد 7832. 
ج) بيّن UI‏ العددين 981 و 977 أوّليان Lad‏ بينهما. 
x (3‏ ور عددان طبيعيان غير معدومين قاسماهما المشترك الأكبر هو 2. 
: 2 2 
د الاي 
a (4‏ ء 5 وء أعداد طبيعية غير معدومة Ail a Cus‏ مع 5 وه أولي مع ©. 
(I‏ باستعمال مبرهنة بيزو » برهن Gl‏ © أوّلي مع bxc‏ 
ب) باستعمال الاستدلال بالتراجع؛ أثبت أنّه من أجل كل عدد طبيعي غير معدوم -PGCD(a;b")=1 On‏ 
(يرمز PGCD‏ إلى القاسم المشترك الأكبر.) 
>( استنتج القاسم المشترك الأكبر للعددين 19621954 و 19541962. 


` الكل المقسل على‎ 
١ Chaine youtube: ! 
! Prof-AhmedTrir ١ 


کا الك ال ت ا ال ل ال اك ااا اتات ال ال ال الك أ كك لك ا كك ih‏ 


Prof : Ahmed TRIR 


ee In(u,)=11 


(x, )‏ متتالية هندسية متزايدة تماماء حدودها موجبة تماماء حدّها الأول Uy‏ و أساسها ي حيث: : 
u,+u, =e (+e?)‏ 


1( أحسب 1 و و1 ثم استنتج قيمة ala]‏ 9 . 


2( نضع: q= eb yu, =e"‏ 
fe (i‏ عن on Nau,‏ 
ب) نضع oS) stiles, Hina, J tae, + .+In(u, i‏ احسب ,8 بدلالة on‏ 
3( من أجل كل عدد طبيعي 7 نضع a, =n+3:‏ 
أ) بن أن : PGCD(2S,,4, ) = PGCD(a,,14)‏ . 
ب) عيّن القيم الممكنة ل: PGCD(2S,,4,)‏ . 
ج) عيّن قيم الأعداد الطبيعية n‏ التي من أجلها : -PGCD(25S,,4,)=7‏ 
4) ادرس تبعا لقيم العدد الطبيعي ” باقي القسمة الإقليدية للعدد ”2 على 7. 
5( نضع: 1+ 1437+ =3na, —2S,‏ رق . 
as 8‏ العدد ١‏ الت مه أ . b,=0[7]‏ 
عن قيم الد ge‏ التي من اجلها يتين ٠| ela] ١‏ 
6( بيّن ail‏ من أجل كل axe‏ طبيعي em‏ العدد ([3412”*1+52- ””1437) يقبل القسمة على 7. 


1) أ) ادرس حسب قيم العدد الطبيعي ٠۸‏ بواقي القسمة الإقليدية لكل من العددين ”3 و ”7 على 11. 
ب) برهن ail‏ من أجل كل عدد طبيعي con‏ العدد 14371974 ”2016 2x‏ مضاعف للعدد 11. 
2( نعتبر المعادلة (£) ld‏ .المجهول Tx-3y=8 : (x;y)‏ ء حيث × و ر عددان طبيعيان. 
أ) Ja‏ المعادلة (E)‏ 
ب) 4 القاسم المشترك الأكبر للعددين × و مر حيث الثنائية (x5 y)‏ حلا للمعادلة (E)‏ . 
— ما هي القيم الممكنة للعدد 2 ؟ 
- عيّن الثنائيات (x;y)‏ حلول المعادلة (EZ)‏ من أجل 4= 4. 
ج) جد الثنائيات y)‏ 25( حلول المعادلة () التي تحقق: =O[11]‏ ”1437+ *20167. 


-1-207 HS تمرين‎ 

1( نعتبر المعادلة : 104x—20y  272.......)(‏ ذات المجهول Cus (x5)‏ × و Y‏ عددان صحيحان . 
أ) احسب القاسم المشترك الأكبر للعددين 20 و 104 ثم بيّن SI‏ المعادلة ( ) تقبل حلولا. 
ب) بيّن أنّه إذا كانت الثنائية y)‏ 25( حلا للمعادلة () Sle‏ [3]5= × » ثم استنتج حلول المعادلة (E)‏ . 

A (2‏ عدد طبيعي يكتب 1٨2/801‏ في نظام التعداد الذي أساسه 4 » ويكتب 10/601 في نظام التعداد الذي 
أساسه 6 حيث 4 و 8 عددان طبيعيان. 
عيّن © و 8 ثم اكتب 4 في النظام العشري . 

3( تحقق أن كلا من 2017 5 1009 عدد cls)‏ ثم عيّن الثنائيات (7: ©) من الأعداد الطبيعية التي تحقق 

m = PPCM (a;b) , d=PGCD(a;b) حيث‎ = 2m—d=2017 


Prof : Ahmed TRIR Fae 


نعتبر المتتالية العددية ( (uv,‏ المعرّفة على N‏ بحدها الأول Uy=1‏ 
ومن أجل كل عدد طبيعي 7 Uy = 714, +8 ٠‏ 
1) برهن بالتراجع أن: من أجل كل ore‏ طبيعي om‏ 4- 30,277 . 
2( نضع من أجل كل عدد طبيعي ۸ : ”7-+...... + 77+ 1+7 حرق و ,ل + ...+ SHU + u‏ 
أ) احسب بدلالة # المجموع ,5 ثم جد علاقة بين SiS,‏ 
ب) استنتج أنّ: من أجل كل عدد طبيعي 7 » 247-31 - "7 = 18x S)‏ 
3( أ) ادرس حسب قيم العدد الطبيعي 7 بواقي قسمة العدد ”7 على 5. 
ب) عيّن n ad‏ الطبيعية حتى يكون 5 قابلا للقسمة على 5. 
تمرین 17 ,2017“ دورة الاستثنائية 
نعتبر المعادلة (EZ)‏ ذات المجهولين الصّحيحين × و y‏ حيث 63x +5y =159--(E)‏ 
1) تحقّق أنّ العددين 5 و 63 oll!‏ فيما بينهما ثم بيّن GI‏ المعادلة (E)‏ تقبل حلولا. 
2( برهن ail‏ إذا كانت القنائية (x;y)‏ حلاً للمعادلة SG (E)‏ ]3[5= × ثم استنتج حلول المعادلة () . 
A 3‏ عدد طبيعي GS‏ :56:00 في نظام التّعداد ذي الأساس 7ويكتب 81060 في نظام التعداد ذي الأساس 5. 
جد العددين الطبيعيين © و 8 ثم اكتب العدد 2+ 4 في النظام العشري. 
4) أ) ادرس حسب قيم العدد الطبيعي ” » باقي القسمة الإقليدية للعدد ”3 على 5. 
ب) عيّن قيم العدد الطبيعي ” حتّى يقيل العدد ”!143879 + ,ب4 + 3*7 القسمة على 65 حيث (x5 y)‏ حلول 
المعادلة (F)‏ و ×عدد طبيعي . 
تمرين 318 .2-2017- دورة الاستثنائية 
نعتبر المتتالية (w,)‏ المعرّفة بحدّها الأول uy‏ حيث 0 = »ا ومن أجل كل ase‏ طبيعي « Uy = 444, +1 ٠‏ 
1 أ) بيّن أنّ: من أجل كل axe‏ طبيعي ۸ › 4,=54'=1 
ب) تحقّق أنّ: من أجل كل عدد طبيعي غير معدوم 7 العددان الطبيعيان ,»ا و ,» Gall‏ فيما بينهما. 
2( لتكن المتتالية (vy)‏ المعرفة كما يلي: من أجل كل عدد طبيعي ‏ » + yam,‏ . 
(( أت Zatti ff‏ (,نا) هندسية يطلب تعيين أسابسها ۾ وحدّها UN‏ ر۷٠‏ 
ب) ye‏ بدلالة 7 عن المجموع Gus S,‏ ,۷+ ۰۰+ رلا+ إبا+ ولاح ركا. 
. 3) عيّن من أجل كل عدد طبيعي غير معدوم » القاسم المشترك الأكبر للعددين الطبيعيين 1- ”4 و1- ""4. 
4) أ) ادرس حسب قيم العدد الطبيعي ۸ » باقي القسمة الإقليدية للعدد "4 على 7. 
ب) عيّن قيم العدد الطبيعي 7 fa‏ يقبل العدد A,‏ المعرّف ب : "3° —6n-‏ ,95ح ,4 6 القسمة على 7. 
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Sê كه هذا‎ a25 


مه 


1 عددان طيبيعيا: ac‏ 
Bsa )‏ ن طبيعيان بحيث اهدع 


- عيّن العددين » و /ء ثم بيّن GI‏ العددين و 6 أوليان فيما بينهما. 
2) عيّن كل الثنائيات الصحيحة (x,y)‏ تحقق المعادلة : 1= —2017y‏ :1009 


eet 


3( عيّن الأعداد الصحيحة + التي تحقق الجملة: 
) عتن nein‏ تداق أت ]2019[1009 = a‏ 


4) أ) ” عدد طبيعي» ادرس تبعا pall‏ بواقي القسمة الاقليدية للعدد "7 على 9. 


ب) 2 عدد طبيعي يكتب في النظام ذي الأساس 7 كما يلي : 111...1-/71 


8 مرة 
- عيّن باقي القسمة الاقليدية للعدد ]1 42 على 9. 
تمرين 20: 2019“ 
1( حل المعادلة 505x—-673y=1....... (EF)‏ ذات المجهول x Cus (x,y)‏ و Glare y‏ صحيحان. ` 


(2020 = 4× 505 أنْ: 2019-3673 و‎ Lay) 

2( بيّن أنه من أجل كل ثنائية (yy)‏ حل للمعادلة (E)‏ فإنَ: × و ر من نفس الإشارة. 
3( نعتبر المتتاليتي: المعرفتين على N‏ ب: wae‏ ااه 

Viel بلع‎ 673 @ Was =U, +505 5 on و(‎ (u,,) ليتين‎ ee ( 

- اكتب u,‏ بدلالة © ثم اكتب f iNav,‏ حيث Bsa‏ عددان طبيعيان. 

4) أ) عيّن الحدود المشتركة للمتتاليتين (,4) و (v,)‏ ثم ci‏ أن هذه الحدود المشتركة تشگل متتالية حسابية (w,)‏ 

يطلب تعيين أساسها وحدها الأول. 

3 1 
ب) نضع من أجل US‏ عدد طبيعي :n‏ (2023-,10) سس = كر 


احسب بدلالة n‏ الجداء ...ر DHX,‏ 
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(x, )‏ متتالية عددية حدودها موجبة معرفة بحدها الأول ,< حيث 0= ,مه ومن أجل كل عدد طبيعي غير معدوم 7» 
2h, +1‏ + 0000 
rail gins ))1‏ من أجل كل are‏ طبيعي غير مغدوم =I CM‏ اال feat‏ 
ب) استنتج كتابة الحد العام ,4 بدلالة n‏ 
2( تحقق أنّه: من أجل كل are‏ طبيعي غير معدوم -u, =n(n—2)+1 CM‏ 
3( عيّن قيم.العدد الطبيعي ” التي من أجلها: 2 -7 يقسم nS‏ 
(i )4‏ من أجل كل عدد طبيعي 7 حيث 2 < .PGCD(n-23u,)=1 3G) chen‏ 
ب) عيّن قيم العدد الطبيعي 7 التي من أجلها )1+ 2م)(2-,) يقسم .(n—5)u,,‏ 


Prof : Ahmed TRIR 


